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昨天的一切已经不可改变，但今天的努力可以改变昨天的轨迹！做好

今天的每一件事，做对今天的每一道题，就能描绘出自己辉煌的人生前景！

努力吧！

$%%! 年北京—黄冈高考最后冲刺预测试卷

数# 学（第六模拟）
【命题报告】# 在命制本套试题时，笔者把 $%%& 年的全国三套试卷进行了详细地分析，将所考知识点进行了
逐一列举、对比，找出了高考考查的热点、冷点，在此基础上设置了本份试卷!在命题的过程中既考虑到了知识
点的覆盖，又考虑到了对数学方法和数学思想的考查!本套试卷中的题目看起来有点平淡，但是平中见奇，比如
说第 ’ 题，用三条平行线，将一个三棱锥的体积的计算问题巧妙地融入其中；第 "" 题的理科试题对等式的恒成
立进行了深刻地挖掘，将恒成立问题与三角求值问题结合起来，由于 " 的任意性蕴藏了一般性的结论，将对考
生分析问题、解决问题的能力考查得淋漓尽致!第 "$ 题将向量、不等式求最值与立体几何有机地结合起来，使
得问题新颖、耐人寻味!第 "! 题以一种开放的形式将问题的主动权交给学生，让他们自己分析出一个或多个正
确的命题来，这种开放型的试题对考生的分析问题和解决问题的能力提出了更高的要求!第 $% 题进行了大胆
的尝试，将常见的函数问题、不等式问题和概率有机地结合起来，角度新颖，富于创新!总体来说，本套试卷进行
了精心地设计，大胆地探索，相信能对同学们备考 $%%! 年高考助上一臂之力!

本试卷分为第!卷（选择题）和第"卷（非选择题）两部分!满分 "&% 分!考试时间 "$% 分钟!

第!卷（选择题# 共 !% 分）
一、选择题：本大题共 "$小题，每小题 &分，共 !%分!在每小题给出的四个选项中，只有一项是符合题目要求的!

"!（理）复数（$ ( $)）*

（ !" + ’)）&
等于

,! !" ( ’)# # # # # -! !+ " ( ’)# # # # # .! !" + ’)# # # # # /! !+ " + ’)
（文）已知函数 #（"）0 "’ + $"$ ( " 在区间（%，$）内单调递减，则实数 $的取值范围是
,! $!’ -! $ 0 ’ .! $"’ /! % 1 $ 1 ’

$!已知集合 % 0｛$$，$｝，& 0｛+ $，$$ + "｝!若 2345（%#&）0 ’，则集合 %$& 0
,!｛+ "｝ -!｛"｝ .!｛%｝ /!｛’｝

’!不共面的三条定直线 ’"，’$，’’ 互相平行，点 (在 ’" 上，点 )在 ’$ 上，*、+两点在 ’’ 上，若 *+ 0 $（定值），则三
棱锥 (—)*+的体积
,!由 (点的变化而变化 -!由 )点的变化而变化
.!有最大值，无最小值 /!为定值

*!已知椭圆 "$

* ( ,$

’ 0 "，-是其右焦点，过 -作椭圆的弦 ()，设 6-( 6 0 .，6-) 6 0 /，则 "
. ( "

/ 的值为

,! $
’ -! *

’ .! ’
$ /! ’

*
&!已知等差数列｛$/｝中，$’，$"&是方程 "$ + !" + " 0 % 的两根，则 $7 ( $8 ( $9 ( $"% ( $""等于

,! "8 -! + "8 .! "& /! "$
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!!设 "是椭圆 #"

"$ % $"

& ’ ( 上的点，%、& 分别是圆（ # % )）" % $" ’ (
) 和（ # * )）" % $" ’ (

) 上的点，则 + "% + %

+"& +的最小值是

,! !-& .! !-$ /! (0 1! &

2!当 0 3 # 3 !) 时，函数 ’（#）’ 456"#
456 #678 # * 678"#

的最小值是

,! ) .! (
" /! " 1! (

)

-!已知函数 $ ’ (# 和 $ ’ (
(#，其中 ( 9 0 且 (%(，则它们的反函数的图象关于

,! #轴对称 .! $轴对称 /!直线 $ ’ #对称 1!原点对称
&!设 ’ * (（#）是函数 ’（#）’ :5;"（# % (）的反函数，若［( % ’ * (（(）］［( % ’ * (（)）］’ -，则 ’（( % )）的值为

,! ( .! " /! < 1! :5;"<
(0!（理）已知 #、$&!用 # % "$ !(，则二次函数式 * ’ #" % $" % )# * "$的最小值为

,! * < .! ("$ /! ") 1! * ")
$

（文）已知点 +（(，)）在由不等式组
#!0
$!0
# % $"

{
"
确定的平面区域内，则点 +所在的平面区域的面积是

,! ( .! " /! ) 1! -
((!（理）设 !、"、#满足 0 3 ! 3 " 3 # 3 "!，若对任意 #&!，456（# % !） % 456（# % "） % 456（# % #） ’ 0 恒
成立，则 # * !的值是

,! "!< .! )!< /! "!< 或
)!
< 1! 无法确定

（文）已知函数 $ ’ ,678（$# % %）% -的最大值是 )，最小值是 0，最小正周期是 !" ，直线 # ’ !< 是其图象的

一条对称轴，则下面各式中符合条件的解析式是

,! $ ’ )678（)# % !! ） .! $ ’ "678（"# % !< ）% "

/! $ ’ "678（)# % !< ）% " 1! $ ’ "678（)# % !! ）% "

("! 半径为 ) 的球面上有 ,、.、/、0四点，且满足’((,.·’((,/ ’ 0，’((,/·’((,0 ’ 0，’((,0·’((,. ’ 0，则 1),./ % 1),/0 % 1),0.

的最大值为（1为三角形的面积）
,! - .! (! /! <" 1! !)

第"卷（非选择题 共 &0 分）
二、填空题：本大题共 ) 小题，每小题 ) 分，共 (! 分!将答案填在题中的横线上!

(<!给出下列命题：#若 ( 9 )，则 (
( 3 (

) ；$若 ( 9 )且 2&"*，则 (2 9 )2；%若 (3" 9 )3"，则 ( 9 )；&若 3 9 ( 9 )

9 0，则 (
3 * ( 9 )

3 * (!其中假命题是===========（只需填写序号）!

()!（理）若 4为二项式（ #
" * (

<
!#
）- 的展开式的常数项，则 :7>

5’?

45 % (
45 % ( * (

’ =========!

（文）（( * <# % "$）5 展开式中不含 $的项的系数和为========!

($! 甲乙两名射击运动员，甲命中 (0 环的概率为 (
" ，乙命中 (0 环的概率为 6!若他们各射击两次，甲比乙命中

(0 环次数多的概率恰好等于 2
<!，则 6的值是====================!



!— "####

$!!设相交直线 "$、"% 确定的平面为 !，"与 "$、"% 均是异面直线，给出 & 个论断，以其中三个论断作为条件，余下
一个论断作为结论，写出你认为正确的一个命题：’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’’!
（$）"$ 与 "成 !(#角#（%）"% 与 "成 !(#角#（"）"$是 "在 !上的射影
（&）"$、"% 所成的角的平分线所在直线是 "$
三、解答题：本大题共 ! 小题，共 )& 分!解答应写出文字说明、证明过程或演算步骤!
$)!（本小题满分 $% 分）
已知向量 ! *（$ ，$），" *（$ ，(），#满足 !·# * ( 且 + ! + * + # + ，"·# , (!
（$）求向量 #；
（%）若映射 %：（&，’）’（&$，’$）* &! - ’#!
（ .）求映射 %下（$ ，%）的原象!
（ ..）若将（&，’）看作点的坐标，问是否存在直线 " 使得直线上任一点在映射 % 的作用下仍在直线上？若存
在，求出直线 "的方程；否则说明理由!

$/!（本小题满分 $% 分）
如图，四棱锥 (—)*+,中，(*+底面 )*+,，+,+(,! 底面 )*+,为直角梯
形，),,*+，)*+*+，)* * ), * (* * "! 点 -在棱 ()上，且 (- * %-)!
（$）求异面直线 ()与 +,所成的角；
（%）求证：(+,平面 -*,；
（"）求二面角 ) 0 *- 0 ,的大小（用反三角函数表示）!

$1!（本小题满分 $% 分）
已知数列｛%. 0 $·/.｝的前 .项和 0. * 1 0 !.!
（$）求数列｛/.｝的通项公式；

（%）设 1. * .·（" 0 234%
+ /. +
" ），求数列｛

$
1.
｝的前 .项和!
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$%!（本小题满分 &$ 分）
在长度为 "的线段内任取两点将线段分成三段，求它们可以构成三角形的概率!

$&!（本小题满分 &$ 分）
已知’((#$ ’（%，%）（% ( %），’((#& ’（’，’）（’&!），)’(($& )的最小值为 &，若动点 (同时满足下列三个条件：

! )’((($ ) ’ %
" )’((() )（" ( % ( %）；

"’((() ’ ! ’((#$（其中’((#) ’（ "$

% ，*），!%%，*&!）；

#动点 (的轨迹 +经过点 ,（%，* &）!
（&）求 %的值；
（$）求曲线 +的方程；
（+）是否存在方向向量为 "% ’（&，-）（-%%）的直线 .，使 . 与曲线 + 交于两个不同的点 /、0，且 ) ’((,/ ) ’

)’((,0 )，若存在，求出 -的取值范围；若不存在，请说明理由!

$$!（本小题满分 &" 分）
（理）设 1（2）是定义在［ * &，&］上的偶函数，3（2）的图象与 1（2）的图象关于直线 2 ’ & 对称，且当 2&［$，+］
时，3（2）’ $"（2 * $）* "（2 * $）+ !
（&）求 1（2）的解析式；
（$）若 1（2）在（%，&］上为增函数，求 "的取值范围；
（+）是否存在正整数 "，使 1（2）的图象的最高点落在直线 4 ’ &$ 上？若存在，求出 "的值；若不存在，请说明
理由!

（文）已知函数 1（2）’ $2 * "
$2 !将 4 ’ 1（2）的图象向右平移两个单位，得到 4 ’ 3（2）的图象!

（&）求函数 4 ’ 3（2）的解析式；
（$）若函数 4 ’ 5（2）与函数与 4 ’ 3（2）的图象关于直线 4 ’ & 对称，求函数 4 ’ 5（2）的解析式；

（+）设 $（2）’ &
" 1（2）, 5（2），已知 1（2）的最小值是 6，且 6 !( $ , -，求实数 "的取值范围!


